Департамент образования мэрии города Ярославля

Всероссийская олимпиада школьников 2017-2018 учебного года

Математика, школьный этап

11 класс
Время выполнения олимпиады до 150 минут
ЗАДАНИЯ
Задача 1. (максимальное количество баллов - 7)

Решите уравнение: (x – 5)(x – 6)(x – 7) = (x – 6)(x – 7)(x – 8).
Задача 2. (максимальное количество баллов - 7)

Решите систему уравнений:
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Задача 3. (максимальное количество баллов - 7)

На катетах BO и OD прямоугольного треугольника BOD выбраны точки A и C соответственно. Точки M, P, N и Q – середины отрезков AC, BD, BC и AD соответственно. Известно, что MP = 2017 см. Найдите QN.
Задача 4. (максимальное количество баллов - 7)

Найдите все пары положительных чисел x и y, удовлетворяющих условиям x·[y] = 7 и 
y·[x] = 8. (Через [a] здесь обозначена целая часть числа a, т.е. наибольшее целое число, не превосходящее a. Например: [2,9] = 2,   [33] = 33,   [4,00002] = 4.)
Задача 5. (максимальное количество баллов - 7)

Малыш и Карлсон играют в отличную игру: Малыш разрезает квадратный клетчатый пирог 10×10 на полоски шириной в одну клетку (и длиной в любое целое количество клеточек). После этого Карлсон выбирает любое число k (1 ≤ k ≤ 10), и съедает все полоски длины k. Какое наибольшее число клеток Карлсон гарантированно может съесть независимо от того, как будет действовать Малыш?
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